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Logique et Algebre 1
Examen

Question de cours 1. Rappelons que le nombre de parties & k éléments d’un ensemble a n
éléments se note ().

(1) Soit n € N*. Démontrer que (g) = 1. (71‘) =n, et (2) =1.

(2) Soient n € N*,n>2, et k € {1,...,n — 1}. Démontrer que (3) = (') + (}7))-

(3) Soient n € N* et k € {0,1,...,n}. Démontrer que (}) = W:}L—W

Question de cours 2. Soient (E) aZ? + bZ + ¢ = 0 une équation du second degré, avec
a,b,c € C et a #0, et A =b?— dac son discriminant. Démontrer que, si A # 0, alors (E) a
exactement deux solutions dans C.

Exercice 1. Rappelons que ’ensemble des parties d'un ensemble F se note P(E). Soient A et
B deux parties d’un ensemble F.

(1) Montrer que P(A) NP(B) =P(AN B).
(2) Montrer que P(A)UP(B) C P(AU B).
(3) Donner un exemple ou P(A) UP(B) # P(AU B). Justifier votre réponse.

Exercice 2. Mettre sous forme trigonométrique les nombres complexes suivants.

) : ; ; = Lol 8
2=-3; 220=2-2i; za=1-v34; za=¢" +1, oh § €] —m,7[; ZS:T\?J/-'
Exercice 3.

(1) Soit D Pensemble des points M du plan dont Paflixe z vérifie |z — 1 +i| = |z — 2 + 4.
Montrer que D est la médiatrice de deux points A et B que 'on déterminera. Donner une
équation complexe de cette droite.

(2) Soit C I’ensemble des points M du plan dont P'affixe z vérifie |(141)z—1| = 2. Montrer que

C est un cercle dont on déterminera le centre et le rayon. Donner une équation complexe
de ce cercle.



