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Question de cours 1 (4 points).
(1) Soient a,b € Z\ {0}. Donner la définition du plus petit multiple commun de a et b, noté
ppem(a, b).
(2) Soient a,b € N*. Démontrer que pged(a,b) - ppem(a, b) = ab.

(3) Soient a,b,c € N*. Démontrer que, si a et b divisent ¢, alors ppem(a, b) divise c.

Question de cours 2 (4 points).
(1) Soient z1, 29 € C. Montrer que z) + 29 = Z1 + 23 et Z] - 23 = 2] - Zs.
(2) Soient z,2z’ € C. Montrer que |z|*> = z-Z et |z- 2’| = |2| - |#/].

(3) Soit z € C. Montrer que |z| = 0 si et seulement si z = 0.

Question de cours 3 (2 points). Soit D une droite affine dans le plan P d’équation
(B) az+by=c,

ot (a,b) # (0,0). Posons w = a+ib € C* et k = 2¢. Soit M € P d’affixe z € C. Démontrer que
M € D si et seulement si z vérifie I'égalité

(Ec) wztwz=k.

Exercice 1 (4 points). Soient a = 1245 et b = 945.
(1) Calculer pged(a,b) avec Ialgorithme d’Euclide.
(2) En déduire une identité de Bézout.

(3) Caleuler ppem(a, b).

(4)

4) Déterminer I'ensemble des couples (u,v) € Z x Z tels que ua + vb = pged(a, b).

Exercice 2 (3 points). Résoudre dans C I’équation suivante :

Z% 4 (-1 4+4)Z —5+i=0,

Exercice 3 (3 points).
(1) Calculer le module et un argument de 1+ iy/3 et de 14 i. En déduire le module et un

argument de zg = l{—’—f

(2) Déduire de (1) une expression exponentielle puis une expression algébrique de (zg)®.

(3) Résoudre dans C I’équation Z3+25 = 0. On donnera les solutions sous forme exponentielle.



